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УН ВЕРСАЛЬН А ГЕ. Ь 

Т. М. Баран,ович 

До последнеrо времени основы теории универсальных ал-
. гебр бы~iи изложены в 11в х книгах Г . Биркгофэ «Теория 
структур> [4] и А. Г. Куроша «Лекции по общей алгебре» f23]. 
Недаnно выш.:1и книrа П. Кона ~Универсальная адrебра> [44], 
охватызающая значит~~:ьную часть , результатов по теории 
универс4льных алrе6р, и книга Б. И. П.гюткина «Группы автn
мор<Ьиз~юв а.лебраических систеNI» (33]. Поэтому естественно 
бЫJ10 основное вни.мдние уделить в обзоре тем направлениям, 
которые . ~а.по здтрон 'i'ы 1.r..1и вовсе не затронуты в этих книгах. 

Т ающ образо~1 по"тучилось, что настоящий обзор посвящен ра
ботам по универсальным ад~е.брам, • прорtферированным в 
РЖМат в 196 -'-1966 гг. Однако довольно часто для по.:1ноты 
-и ·связности изложения приводятся боде ранние результать~ 

Чтобы точно указать, о че~ будет идти речь в да"1ън~йшем, 
дадим несколько опр€деле_ний 

Пусть . G ~ некоторое ~шо,кество и (J) - (п + l )-арное отно
шени~ на 1шожестве G, т. е . . под:v1ножество (п + 1 )-й декар
товой· степени Q11+1 множества G ( п · О. l, 2, ... ). Отношение w 
называется частичной п-ариой операцией на множестве G, если 
яз того, что (а 1 , ••• , ап, а), (а 1 , •.. , ап, Ь) Еш вытекает а= Ь. 
В тако~1 случае эле;14ент а называется: результатом при.~ен -
ния операции (!} к набору эле:-.1ентоз ар ... , an и обозначается · 
о,= а 1 ••• а,/»- Подмножество множества Gn, д"1я каждого ~де
мента которого (а 1 , •••• ап) сущес.тsует такой элемент aEG. что 
~а 1 ~ ••• , a,i, а) Еоо, . называется обдастью определения частичкой 
операции{!), а число 11, ::=: п (u>) _,.;_ арно~тъю операции ш. Частич-ная 
операщш {!) называется операцией на множестве G, если ее 
область о~.::~.е~1ения совпадает со всем множеством Qn. ( п + 1 )
:ар-ное отношение Ф называется .нiоrозначной оперзци~й на.· шю-
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дает не больйiе чем одной н~riодtЫЖI ой очкои, и.rп у~л ~I 
6, назьшаются v-алгебра:'1.п:. По-друго" 1у, v -- алгебры .:-.101 н 
охар~•ктери:;овать как такпе . О-алгебры, в которых всякое ра
венство вида х1 ... xnw1 = х1 ... xnw2, не тождественное отно-; 

сительно хп, эквивалентно равенству Х4 ·Х1 ••• хп.- 1w (здесl:i 
w1, w2 - п.-арные, ш - (п - l )-арная производные алгебраические 
операп,ии данной алгебры). Иным, чем v*-адгебры, обобщением 
,v-алrебр является понятие v*-адrебры: О-алгебра_ О называется 
'V*-алгеброй, е-сли всякое равенство вида Х1 • .. Xnwl = Х1 ... 
• • • хпФ~, не тождественное · относительно однQГО из xi" эквн-
ва"1еитно равен-с-rву вида xi = х1 ••• .xi_1xi+i . . . .xnw, где 

<u1, ю2; Ф - так},Iе же, как выще; . 1 -< i, j ~ п,,. Нетрудно. ви-· 
деть, что вся-~<ая -v*-алrебра являете~ v>алrеброй. Получено 
описание ,с*-алrебр, из ·которого выrе.к~т, в частности, · что 
классы -v*-алrебр и v*:.;алrебр · различны. Вопрос об описанi-ш 
пр.оизsольн:ых -v:-а.цгебр QСтается . открЫ1'ЬIМ.. . . . 

· С nо.~ощъК> отношения . зависимости, опреде~1Iенного в алrе~ 
ра.,:. ек.отороrо класса 1; можно · ввести понятие алгебраически , 
з-амкnутоrо а.ц~браиче.скоrо · раtщирения. · При некоторых ус;лн• 

. виях аа класс · и отн-оrµеuие за1щсимосrи. ·. удае'тсf! доказ.аrь. 
теорему . о с.ущt;ствован:Щi 13; .. единственностй : ·.алгебраического 

. зil.Д1Ю1утогq._ _U,reб_paн~et!{or9. расщиревi1я · д.-;щ iцобой •алгебры · 
· (44" 77], из _которой в_ы:tе1<ае1'., 'На-прим~, клас·сическая теор~ма 
д.mt оолей. . . . . . . . 
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